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Sobre la conjetura de Sato-Tate y twists de las cuarticas
de Fermat y Klein

Resumen.

En los anos 60, Sato y Tate conjeturan de forma independiente la conjetura
que hoy lleva su nombre. Sea E una curva eliptica sin multiplicaciéon compleja y
definida sobre el cuerpo de los ntimeros racionales, (. Para cada nimero primo p
de buena reduccion para E/ podemos considerar el nimero de puntos de E sobre
el cuerpo finito de p elementos: N,(E) = 1 + p + a,. Por la cota de Hasse-Weil
sabemos que la traza normalizada del endomorfismo de Frobenius z, = a,/2 \ﬂp)
pertenece al intervalo [—1, 1]. La conjetura de Sato-Tate afirma que la distribucion
de las trazas x, en el intervalo [—1,1] al recorrer p el conjunto de primos de
buena reduccion de E es la que se conoce como la distribucion circular. En 2006 la
conjetura de Sato-Tate fue probada por Clozel, Harris, Sherpherd-Barrow y Taylor
para el caso en que el j-invariante de F no es un nimero entero. En 1994, J. P.
Serre establece una generalizacion de la conjetura de Sato-Tate para variedades
abelianas de dimensiéon g arbitraria. Dada una variedad abeliana A definida sobre
@, la conjetura de Sato-Tate generalizada predice la distribucién de los coeficientes
normalizados de los polinomios caracteristicos de los endomorfismos de Frobenius
en el modulo de Tate de A para cada primo p de buena reduccion de A. En
esta charla explicaremos los avances en la conjetura generalizada de Sato-Tate en



dimension 2 debidos a Fité, Kedlaya, Rotger y Shuterland. Y en dimension 3
debidos a Fité y L. En particular probaremos la conjetura generalizada de Sato-
Tate para los casos en que la variedad abeliana A es la jacobiana de un twist de
la cuartica de Fermat o de Klein.



